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Annexe 7.- Dominance stochastique dans la
demande d’assurance

Comme pour la théorie du portefeuille (Annexe 5), nous caisins les fonctions de répartition des
différentes richesses possibles a partir de de(te¢ de X. Tout ce qui suit est fait sous I’hypothese
(1+1)E(X) < 1 (Onavu, alasection 10.2, que si cette condition n’est @alssée, la richesse obtenue avec
a = 0 domine stochastiquement toutes les autres a l'ordre 1).

La fonction de répartitiois(t) de la richesse finalé/(a) obtenue en choisissaat= o + 1 s’écrit

G(t) = PiW(a) <t} = P{o +1(1-X) + alX - (1 + 1)alE(X) < t}

_ o+1(1-(1+21)aE(X)) -t
—Pr{X> =0l }
_ o+1(1-(1+21)aE(X)) -t
-1-F( - a) )

De méme, la fonction de répartiti¢t(t) de la richesse finalé/() obtenue en choisissaat=  + 1
s’écrit

Het) = 1_F( w+|(1—((i%))lﬁE(X))—t)

La courbe dé5(t) sera sous celle dd(t) pour toutes les valeurs déelles que

o+I1(1-(1+21)aEX)) -t o+1(1-1+1)PEX)) -t
1-F( (T-a)l )<1‘F( (T-P) )

soit, tous calculs faits,
B-a)o+I[1-(1+A)EX)]-t] <0
Notonsw = o + I[1 - (1 + A)E(X)]. Alors, la courbe d&(t) sera sous celle dd(t) si et seulement si
B-a)w—-1t] <0

c’est-a-dire, s > a, pour toute valeur desupérieure &. Elle sera au-dessus pour toute valeut de
inférieure &w. Toutes les courbes, poar+ 1, se croisent donc en un point d’abscigse
Reste a déterminer la fonction de répartition de la richebsenue avea = 1.

W) = o +1(1-X)+IX - (L+)IEX) =W
Sa fonction de répartition
Z(t) = P{W(1) < t}

est donc confondue avec I'axe horizontal jusqu’au poinbsiassem, puis avec la droite d’'ordonnée 1
au-dela:

ZH)=0 si t<w

Zt)=1 si t>w
Elle coupe donc, par un saut, toutes les autres courbes aeiti®p, a la méme abscisse.

Toutes les courbes se croisent dodacune richesse finale ne domine stochastiquement les aes a
I’ordre 1. C’est ce qu'illustre la figure A5.
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Figure A.5 —Les fonctions de répartition se croisent toutes en un point’ébscissen.
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